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8. (2 Punkte)
Es seien P ein W-Ma8 auf (R¢, BY) und F die zugehorige Verteilungsfunktion.
Zeigen Sie, dass
P (@1, + 1) X - X (@, ma+ydl) = ) (—1)Z =0 F (2 4 Oy, .. g+ Gaya)
0e{0,1}4
fir alle x1,..., 24 € R, y1,...,yq > 0 gilt!

(Hinweis: Benutzen Sie die Formel von Poincaré-Sylvester. )

9. (3 Punkte)
B¢ = o(Z%) sei die o-Algebra der Borelmengen des R%, b € R? sei beliebig.
Zeigen Sie: Falls B € B4, so folgt B+ b= {x +b: x € B} € B

(Hinweis: Definieren Sie das ,,System der guten Mengen*
A:={BecB: B+becBY}
und zeigen Sie zunéchst, dass

(i) Z9C 4,
(ii) A is eine o-Algebra in R%.)

10. (242 Punkte)

Eine Mafl p auf einem MeBraum (€2,.4) heifit vollstandig, wenn jede Teilmenge einer
jeden p-Nullmenge zu A gehort.

Es sei (€2, A, i) ein beliebiger Mafiraum. Die p- Vervollstindigung von A ist die kleinste
o-Algebra Ay in A, welche A enthélt und fiir beliebiges N € A mit u(N) = 0 auch
jede Teilmenge von N enthélt.

Zeigen Sie:
(i) es gilt
Ay = {AUN;: A€ Aund Ny C N fiir ein N € A mit u(N) = 0},

(i) po mit po(AUNy) = pu(A) fir A e A, Ny C N € A, u(N) = 0 ist ein MaB auf Ay
(zeigen Sie hier zunéchst die Korrektheit der Definition, d.h., die Unabhéngigkeit
von der Wahl der speziellen Darstellung A U Ng)!



