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Ubungsaufgaben zur VL Stochastik 2, Sommersemester 2018
Blatt 5, Abgabe: 16.05.2018 (vor der Ubung)

(2 Punkte)
(2, A) sei ein messbarer Raum und f, g: © — R seien (A — B)-messbare Funktionen.
Zeigen Sie, dass {w: f(w) =g(w)} € A gilt!

(2 Punkte)
Die Funktion f:R — R sei differenzierbar.
Zeigen Sie, dass f' (B — B)-messbar ist!

(2 Punkte)

(Q, A, ) sei ein Mafiraum. 0y C € sei eine héchstens abzéihlbare Menge mit 11(2\2g) =
0 und {w} € A Vw € Q.

Zeigen Sie: Falls f: Q — [0, 00] (A — B)-messbar ist, so gilt

/Q fdp = 3 Flu{w}).

w€eNo

(3 Punkte)

Konstruieren Sie eine Folge (B — B)-mefibarer Funktionen f: R — [0,00), so dass
(fn)nen eine nichtwachsende Folge bildet und dass mit fo(x) = lim, o fn(2)

/and)\ AN /Rfod)\

gilt! (XA ist das Lebesgue-Mafi auf (R, B).) Zeigen Sie, dass dann notwendigerweise
Jg fndX =00 ¥n € N ist!

(3 Punkte)

(#4n)nen sei eine Folge von Maflen auf einem messbaren Raum (€2, .A) mit 1,(A) 7 pu(A)
fir alle A € A. f: Q — [0, 00] sei eine (A — B)-messbare Funktion.

Zeigen Sie, dass
| rdin = [ fan
Q n—o0 Q

gilt!



