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Ubungsaufgaben zur VL Stochastik 2, Sommersemester 2018
Blatt 6, Abgabe: 23.05.2018 (vor der Ubung)

(2 Punkte)
(9, A, 1) sei ein Mafiraum, f: Q — [0, 00| sei (A — B)-messbar und es gelte [ fdu = 0.
Zeigen Sie, dass dann p({w € Q: f(w) > 0}) = 0 folgt!

(2 Punkte)

(Q, A, ) sei ein Mafiraum mit p(2) < 0o. (fn)nen sei eine Folge nichtnegativer, reeller und
(A — B)-messbarer Funktionen, welche gleichméfig gegen eine Funktion f konvergiert.

/andu — /Qfdu

Zeigen Sie, dass

gilt!

(242 Punkte)

Fiir n € Nseien f,,;: R — [0, o0) Wahrscheinlichkeitsdichten (beziiglich des Lebesgue-Mafles)
und es gelte f,(z) — f(z) fiir alle z € R.

n—oo

(i) f sei ebenfalls eine Wahrscheinlichkeitsdichte. Zeigen Sie, dass dann

[l flax = 0

R n—oo

folgt!

(Hinweis: Zeigen Sie zunéchst, dass [o(f — fn)* dA — 0 gilt und folgern Sie daraus die

Behauptung.)
(ii) Es gelte [ fd\ # 1. Zeigen Sie, dass in diesem Fall die Eigenschaften

/Rfd)\<1

und
/fn—f]d/\ — 1—/fd)\
R n—oo R
gelten!
(Hinweis: Nutzen Sie zum Beweis der letzten Beziehung, dass |f, — f| = (fn — f) +2(f —
fa) T gilt.)
(2 Punkte)

(9, A, P) sei ein W-Raum und X: € — R sei eine numerische Zufallsvariable.

Zeigen Sie, dass

EX = /XdP = /a:dPX(a;)
Q R
gilt!
(Hinweis: Betrachten Sie zunéchst den Fall X = Zle o;14,;, wobei aq,...,ap > 0 und
Ay, ..., A € A)



