Ubungsaufgaben zur VL Maftheorie, Wintersemester 2019/20
Blatt 3, Abgabe: 18.11.2019 (vor der Vorlesung)

7. (242 Punkte)

10.

Welche der folgenden Abbildungen u}: 2% — [0, 0o] sind #uflere Mafe?
“(A) = 0, falls A beschrénkt,
P =1, falls A unbeschréinkt

0, falls A = 0,
ps(A) = 1, falls A # () und beschrinkt,

0, falls A unbeschrankt

Begriinden Sie Thre Aussage!

(142 Punkte)
Es seien 2 ={1,2,3,4} und € = {{1,2},{1,4},{2,3},{3,4}}.
(i) Bestimmen Sie o(&)!

(ii) Definieren Sie zwei Mafle 1 und pp auf o(€) mit py(F) = p2(E) < co VE € €
und () = p2(2) < oo, aber py(A) # u2(A) fiir eine Menge A € o(&)!

(1 Punkt)
Die Funktion F: R — [0, 1] sei so definiert:

0, falls x <0,
Fz) = { 1, falls x > 0

(F ist nicht rechtsstetig und somit keine Verteilungsfunktion!)
k
p sei jener Inhalt auf B} = {L_J (a;,bi]: —oo<a; <b; < oo} mit u((a, b)) = F(b) —

F(a), falls —oo < a < b < 0.

Zeigen Sie, dass p kein Pramaf auf B} ist!

(Hinweis: Nutzen Sie, dass (0, 1] = (EJ_Ol(l/(n +1),1/n] gilt.)

(2 Punkte)
Es seien P ein W-Maf} auf (R¢, B%) und F die zugehorige Verteilungsfunktion, d.h.,

F(zy,...,2q) = P((—00,21] X -+ X (—00,24]) .

Zeigen Sie, dass

P ((z1, 21 + 1] X -+ X (g, xq + ya]) = Z (=) Z P () 4 Oyy, . 2 + Oaya)

0e{0,1}4

fir alle x1,...,24 € R, y1,...,yq > 0 gilt!



