Ubungsaufgaben zur VL. EWMS, Wintersemester 2020/21
Blatt 8, Abgabe: 13.01.2021, 10 Uhr

26. (142 Punkte)

X sei eine exponentialverteilte Zufallsvariable, d.h., mit einer Dichte f, wobei (fiir

A >0)
Ae ™ fallst >0,
f(t) = { ’ -

0 sonst.

(i) Berechnen Sie die Verteilungsfunktion F' von X!

(ii) Zeigen Sie die sogenannte Nichtalterungseigenschaft der Exponentialverteilung,

d.h.,

P(X>t+s|X>t)=P(X >5s) Vs, t > 0!

27. (2 Punkte)
X; und X, seien stochastisch unabhéngig und gleichverteilt auf dem Intervall [0, 1].
Berechnen Sie die Dichte von X; + X!

28. (342 Punkte)
(X )nen sei eine Folge von unabhéngigen Zufallsvariablen mit X, ~ Exzp(\), A > 0.

(i) Zeigen Sie, dass X + - -+ + X}, eine Dichte f mit

Az yk ak!
flz) = e A =k falls x > 0,
0, sonst
hat!
(i) Weiter sei Z; = max{n >0: X;+---+ X, <t}.
Zeigen Sie, dass Z; ~ Poisson(\t) gilt!

Hinweis: Nutzen Sie, dass P(Zy = k) = P(X;+ -+ X, <t) = P(Xi1 4+ -+ + Xgq1 < 1)
gilt!



